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К.ПАСИЧНО-ГІЛЬБЕРТОВІ :rvIY ЛЬТИПЛІКАЦІ:ЙНІ ІvІОДУ ЛІ ТА 
ЇХ ПЕРВИННИЙ СПЕКТР 

Properties of classical-topological, Hilbert and classical-Hilbert modules are described. Analogue 
of theorem of De Marco-Orsatti for lcpm-modules is proven and consequences of this theorem are 
formulated. 

Описано властивості класично-топологічного, Гільбертового та класично-Гільбертового моду
лів. Доведено аналог теореми Де Марко-Орсатті для lсрm-мо.дулів та сформульовано наслідки 
з цієї теореми. 

Вступ. В цій замітці узагальнюються деякі класи первинних модулів та під
модулів, і на цій основі досліджується класично-первинний спектр деяких типів 
мультиплікаційних модулів. Зазвичай, у публікаціях користуються кількома мо
дульними узагальненнями первинного ідеалу. Найчастіше перевага надається 
первинним підмодулям, визначених у такий спосіб: власний підмодуль Р мо
дуля М називається первин:ни.м підмодулем, якщо з того що aRm � Р для 
а Е R і т Е М випливає, що або т Е Рабо а Е (N : М), [1-3]. Історично 
поняття первинного модуля вперше зустрічається у роботі Р. Е. Джонсона [4], 
потім первинні модулі розглядали С. Пейж в праці [5], В. А. Андрунакієвич 
в [6], а подальші дослідження таких модулів проводили П. Ф. Сміт, М. Е. Мур, 
Р. Л. Мак Касланд (див. [7]) та інші. В останній час ці модулі та їх різнома
нітні узагальнення привертають увагу математиків багатьох країн світу. Серед 
математиків, які отримали найкращі результати при вивченні первинних мо
дулів слід відзначити Р. Вісбауера (див. [8]) та Дж. Даунса (див. (2]), котрі, 
крім всього, провели докладний аналіз існуючих означень первинного модуля 
та здійснили систематичне дослідження властивостей таких модулів. Останнім 
часом широко використовуються означення первинних модулів, які r'рунтую
ться на основі теорії ануляторних ідеалів підмодулів. Зокрема, розпочались і 
інтенсивно продовжуються дослідження класично-первинних підмодулів [9-11] 
та строго-первинних модулів. В цьому напрямку можна виділити роботи А. Ро
зенберга [12] та А. Каучікаса [13-15]. 

В другій частині замітки пропонується одне узагальнення поняття класично
'Т'nrтnпnгіuцnгn)яnдупя, ряяіптР RRРДРН()Г() М. БРУnуді R пря.ці [Q] 'Т'й. Rr.'Т'й.Н()RJП()J()_

тLся н:айпростіші вл:аст:ивості ц1�х r.10,цу"11ів. Фінальна части:на замітки: при:свяче
на доведенню одного аналогу відомої теореми Де Марко-Орсатті [16), сформу
льованого автором для випадку lсрm-модулів. 

Попередні дані. Нехай R асоціативне кільце з 1 і- О, М - лівий унітарний R
модуль. Той факт що, N є підмодулем М символічно запишемо у вигляді N � М

і використовуємо позначення (N: М) = {r Е R І rM � N}. Ненульовий правий 
(лівий) модуль М називаеrься первин:ним модулем, якщо Апп(К) = Апп(М)
для кожного ненульового підмодуля К модуля М, [17]. Власний підмодуль Р
Jїівого ІvІОдуЛЯ !vf на.з:иватrпvrеться ncpви1-t'НU/vt, якщо ]\,1 Ір буде пepBIII-Ih"'1I?v1 Jiiв:иrv1 
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