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ГОМОМОРФИЗМЬІ МАТРИЧНЬІХ ГРУПП НАД 
АССОЦИАТИВНЬІМИ КОЛЬЦАМИ. ЧАСТЬ І 

The article continues the research of the description of homomorphism of matrix groups above 
associatiYe rings с і. Usual generalization of the description of isomorphism is the description of 
tюшошоrрhіsш with the condition (*) of matrix groups above associative rings с 1. The condition 

(*) is probably not the limit where tl1e description of lюmomorphism of matrix groups above 
associative rings can Ье made. However, nowadays it is most widely used condition where the 
standard description is possible. Ununit homomorphism Л : G -+ GL(W), Е(п, R) � G � 
GL(n, R) satisfies а condition (*), if for arbitrary nilpotent element т Е End(W), т2 = О exists 
converted into К natural nнmbers s1, в2 and АЕ G, which are ЛА= 1 + .,im and from eqнality 
АААВ = АВАА, В є G follows that А82 В = ВА82

• 

В настоящей работе продолжаются исследования описания гомоморфизмов ма'l'ричнь1х групп 
над ассоциативнь1ми кольцами с 1. Естественнь1м обобщением описания изоморфизмов явля
ется описание гомоморфизмов с условием (*) матричнь�х групп над произвольнь1ми ассоциа
тивнь1ми кольцами с 1. Условие(*) возможно не предел, при котором может бь1ть осуществ
лено описание гомоморфизмов матричнь1х групп над ассоциативньп,m кольцами. Однако, в 
настоящее время, зто наиболее широкое условие, при котором получается стандартное опи
сание. Неединичнь1й гомоморфизм А : G -+ GL(W), Е(п, R) � G � GL(n, R) удовлетворя
ет условие (*), если для произвольного ненулевого нильпотентного злемента т Е End(W-), 
m2 = О сущес·гвуют обратимь1е в К натуральнью числа s1, s2 и А Е G такие, Ч'rо ЛА = 1 +s1 т,

И ИЗ равенства АААВ = АВАА, В Е G следует, что А82В = ВА82 • 

Введение. В наС'гоящей работе описьшаются гомоморфизмь1 матричньrх 
групп над ассоциативнь1ми кольцами с 1. Естествепньrм обобщепием описания 
изоморфизмов, полученное в частнь1х случаях в рабатах мпогочисленньrх авто
ров и завершенное И. З. Голубчиком [22], является описание гомоморфизмов с 
условием (*) матричньrх групп над произвольньrми ассоциативньrми кольцами 
с 1. Условие (*) возможно не предел, при котором может бь1ть осуществле
но описание гомоморфизмов матричнь1х групп над ассоциативньrми кольцами. 
Однако, в настоящее время, зто наиболее широкое условие, при котором полу
чается стандартное описание. 

Неединичньrй гомоморфизм Л: G---; GL(w'), Е(п, R) � G � GL(n, R) над 
ассоциативньrм кольцом R с 1 удовлетворяет условие (*), если для произволь
ного ненулевого нильпотентного злемента т Е End(W), m2 

= О существуют 
обратимь1е в К натуральньrе числа 81, 82 и А Е G такие, что АА = 1 + 81 т, и 
из ра:вен(�Тf!а ЛАЛ В 

= АВЛА, В Е G (�.Пе,пует, что А82 В 
= 

ВА82 . 

В частности, условие (*) удовлетворяет произвольньrй изоморфизм группьr 
G на группу G L(W). Для зтого достаточно положить 81 = s2 = 1 и воспользо
ваться тем, что 1 + т Е G L(W). 

Нетрудно видеть, что из определения гомоморфизма с условием (*) и ра
венств ЛАЛД = АВіАА, Ві Е G, 1 � і � t следует, что существуют натураль
ньrе числа l1, .•• , lt , которь1е обратимьr в К такие, что А1;Ві = ВіА

іі , 1 �·і� t. 
Положив s2 = l1 , ... , lt получаем, что А82 Ві = ВіА82 для всех 1 ::::; ( � t однов
ременно. Аналогично доказьшается, что вместо одного злемента А Е G можно 
рассматривать конечное множество злементов группь1 G. 
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