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ЛІВІ НАПІВРЕТРАКЦІЇ ВІЛЬНОГО МОНОЇДА 

We establish the connection between left and symmetric semiretractions of а semigroup, namely, 
show how with the help of left semiretractions new symmetric semiretractions are constructed. 
We also present one-sided semiretractions of а free monoid over а finite alphabet and characterize 

relationships between some types of left and symmetric semiretractions of this monoid. 

Встановлено зв'язок між лівими та симетричними напівретракціями напівгрупи, а саме: пока­
зано.як за допомогою лівих напівретракцій будуються нові симетричні напівретракції. Пред­
ставлено однобічні напівретракції вільного моноїда над скінченним алфавітом та охарактери­
зовано зв'язки між деякими типами лівих та симетричних напівретракцій цього моноїда. 

Вступ. Поняття лівої (правої, симетричної) напівретракції моноїда [1] впер­
ше було введено В. М. Усенком. Ці поняття відіграють важливу роль при 
розв'язку проблем: теорії конгруеrщій напівгруп: з використанням лівих (пра­
вих, симетричних) напівретракцій напівгрупи суттєво полегшується задача зна­
ходження правих (лівих, двобічних) конгруенцій на напівгрупі. Перші засто­
"УRяпп..r пяліRрР'ГрJ:Ікцітх дr. RИRЧРяп,;r Кf\ПІ'руРпціtк яя мf\иr.їдяУ JНІRРДРИГІ R [1]. 

Пізніше в [2], [ЗJ розв'язувалася задача класифікації напівретракцій напівгруп 
заданого класу за властивостями їх образів. Виявилося також, що техніка, яка 
використовувалася в [4], [5] при описі конгруенцій на вільній напівгрупі, збіга­
ється з технікою В. М. Усенка симетричних напівретракцій. 

Метод безпосереднього опису симетричних напівре1'ракцій напівгруп зада­
ного класу в багатьох випадках є достатньо складним. У цій статті ми пропону­
ємо інший підхід, заснований на використанні лівих напівретракцій напівгру­
пи. Цей підхід використовується для випадку вільного моноїда над скінченним 
алфавітом. Ми представляємо кілька класів лівих та правих напівретракцій 
вільного моноїда та використовуємо ліві напівретракції для опису симетричних 
напівретракцій цього моноїда. 

1. Зв'язок лівих та симетричних напівретракцій. Через �(Х) познача­
тимемо симетричну напівгрупу на множині Х, а через іх - тотожне перетворен-

"lr rr А . n • ,.- А r. ня множини л . .пкщо <р : л --t- D - щдоораження множини л в мншУJШУ D, то 
"\/ 'Р - відношення рівнозначності відображення <р, тобто 

v' 'Р = { ( х, у) І х, у Е А, х<р = у<р}. 

Перетвор�ня т напівгрупи S називається лівою напівретракцією, якщо 

(ху)т = (х ту)т (1) 

при будь-яких х, у Е S. Якщо замість тотожності (1) виконується наступна: 

(ху)т = (х ут)т, (2) 

то говорять про праву напівретракцію. Якщо для т Е �( S) виконуються обидві 
тотожності (1) та (2), тот називають симетричною напівретракцією напівгрупи 
s. 

Необхідні та достатні у1v1ов11, зг� ЯІ{ІІrУІІІ ідемпотс11·т11с псрстnорсІІІІЯ :напівгрJ"-
пи є її лівою (правою) напівретракцією, дає така лема. 
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