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АБЕЛЕВІ МІНІМАЛЬНІ НЕЗВІДНІ ПІДГРУПИ ГРУПИ GL(2,[4,) 

Classification up to conjugation of the abelian minimal irreducible subgroups of thc groнp G L(2, .. Чр) 
нliere Rp is а ring of integers of the finite extension of the field rational p-adic numbers Q

p 
are 

given. 

Класифікуються з точністю до спряженості абелеві :мінімальні Н('.ЗВідні підгруш1 гру­
пи GL(2, Rp), де Rp - кільце цілих величин скінченного розширення поля раціональних 
р-а,цичних чисел <!l

v
· 

Вступ. Мінімальні незвідні розв'язні підгрупи повної лінійної групи GL(q, F), 
де q - просте число, а F - поле, описані з точністю до спряженості в (1). Вико­
ристовуючи [2], результати і методи теорії цілочислових р-адичних зображень 
скінченних груп (див. [З]) були класифіковані всі неспряжені мінімальні незві­
дні неабелеві розв'язні підгрупи групи GL(2, R

p
) [4] і всі неспряжені мінімальні 

незвідні розв'язні підгрупи групи Gl,(3, Rp) [5]. В даній роботі класифікуються 
з точністю до спряженості абелеві мінімальні незвідні підгрупи групи GL(2, ]4), 
що завершує класифікапію неспряжених мінімальних незвідних розв'язних під­
груп групи GL(n, Яр) при п� З. 

Ми будемо використовувати на.ступний результат, який легко випливає з [2]. 

Лема 1. Нехай Fp - скін:ч.ен:не розширен:ня поля Qp , }; - мулvтипліка-­
тиивна група поля Fp і Pq = (Ь І дqn 

= 1) силовська q-підгрупа груп·и F; (q -
просте 'Число). Тоді 

1. Імпримітив·ні абе.леві міні.мал:ьні 11,езвідпі підгрупи групи GL(q, Fp), які
іс11,ують тоді і ті.11:ьки тоді, коли І Pq І> 1, спряжені з групою 

І ( о ь )) і ) G г · т, \ Hqn+l = \ \ Eq-l Q 
= \hп С .v(q, L'p) 

(Eq-l -- оди'НU'Ч.'На маrпричя порядку q - 1, І Hqn+l І= qn+l 
).

2. Примітив11,і абе.леві мінімаль11,і незвідпі підгрупи групи GL(q, Fp), які
іс11,ують тоді і тіль·ки тоді, коли з11,айдеться таке просте 'Число r > q, ·що 
(Fv(є) : Fp) = q (є - первісний корінь степеня r з 1), спряжені в GL(q, 1'�) з 
групою Нq,Г = (є) с GL(q, Rp), де є - матриця оператора множення 11,а є в 
базис·і 1,є, ... ,єт-l кільця Rр[є], І Нq,т І= r.

Наслідок';.-1. 1) А бе.леві мінімальні незвідні '2-підгрупи групи G L(2, F-2) з
mо'Ч1-tістю до спря:женості вu·Ч,ерпуються групою 

(1) 

де Р2 = < ( І en 
= 1) - силовська 2-підгрупа групи F;. 

2) При р > 2 абе.леві р-підгрупи групи G L(2, R2), .які існують тоді і ті.л:ьки
тоді, кол�1, (F2 (є) : F2) = 2, де є - первіс11,ии корін:ь степе11,.я. р > 1, з mо'Ч'Ністю 
до спряжен.ості ВU'Ч,ерпуються групою 

І(/ 0 ,Во \ ') 
Н2,р = ( 1 r.?, І '

\ J. Р� / 1 
(2) 
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