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x2 − 3x+ 2 = (x− 1)(x− 2), x3 − 1 = (x− 1)(x2 + x+ 1).
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Íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì

ìíîãî÷ëåíiâ f(x), g(x) ∈ P [x] íàçè-
âà¹òüñÿ ìíîãî÷ëåí d(x) ∈ P [x], ÿêèé ¹ ¨õ ñïiëüíèì äiëüíèêîì i, ðàçîì
ç òèì, ñàì äiëèòüñÿ íà áóäü-ÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x)
i g(x).

Ïðèêëàä íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ.

ßê íàñëiäîê iç âèùå ñêàçàíîãî ñëiäó¹, ùî ÿê ìíîãî÷ëåí x − 1, òàê
i ìíîãî÷ëåí 3x − 3 i, âçàãàëi êàæó÷è äëÿ áóäü-ÿêîãî a ∈ Q \ {0},
ìíîãî÷ëåí ax − a ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì ìíîãî÷ëåíiâ x2 − 3x + 2 i
x3 − 1.
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ëèõ ÷èñåë, òî íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì öiëèõ ÷èñåë 12 i 30 ¹ ÿê
6, òàê i −6. Öå òàê, áî 6 i −6 ¹ ñïiëüíèìè äiëüíèêàìè öiëèõ ÷èñåë 12
i 30, à âñi ¨õ ñïiëüíi äiëüíèêè −6, −3, −2, −1, 1, 2, 3, 6 äiëÿòü êîæíå
iç ÷èñåë 6 i −6.
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ëèõ ÷èñåë, òî íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì öiëèõ ÷èñåë 12 i 30 ¹ ÿê
6, òàê i −6. Öå òàê, áî 6 i −6 ¹ ñïiëüíèìè äiëüíèêàìè öiëèõ ÷èñåë 12
i 30, à âñi ¨õ ñïiëüíi äiëüíèêè −6, −3, −2, −1, 1, 2, 3, 6

äiëÿòü êîæíå
iç ÷èñåë 6 i −6.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îçíà÷åííÿ 3

Íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x), g(x) ∈ P [x] íàçè-
âà¹òüñÿ ìíîãî÷ëåí d(x) ∈ P [x], ÿêèé ¹ ¨õ ñïiëüíèì äiëüíèêîì i, ðàçîì
ç òèì, ñàì äiëèòüñÿ íà áóäü-ÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x)
i g(x).

Ïðèêëàä íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ.

ßê íàñëiäîê iç âèùå ñêàçàíîãî ñëiäó¹, ùî ÿê ìíîãî÷ëåí x − 1, òàê
i ìíîãî÷ëåí 3x − 3 i, âçàãàëi êàæó÷è äëÿ áóäü-ÿêîãî a ∈ Q \ {0},
ìíîãî÷ëåí ax − a ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì ìíîãî÷ëåíiâ x2 − 3x + 2 i
x3 − 1.

Çàóâàæåííÿ 2

ßêùî àíàëîãi÷íî äàòè îçíà÷åííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà öi-
ëèõ ÷èñåë, òî íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì öiëèõ ÷èñåë 12 i 30 ¹ ÿê
6, òàê i −6. Öå òàê, áî 6 i −6 ¹ ñïiëüíèìè äiëüíèêàìè öiëèõ ÷èñåë 12
i 30, à âñi ¨õ ñïiëüíi äiëüíèêè −6, −3, −2, −1, 1, 2, 3, 6 äiëÿòü êîæíå
iç ÷èñåë 6 i −6.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷àòèìåìî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)

çà óìîâè, ùî âií iñíó¹, ñèìâîëîì
(
f(x), g(x)

)
.

Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹, ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P , ÿêùî âií iñíó¹, âèçíà÷à¹òüñÿ
öèìè ìíîãî÷ëåíàìè íåîäíîçíà÷íî çà óìîâè, ùî ïîëå P ìà¹ áiëüø íiæ
2 åëåìåíòè.

Òåîðåìà 1

Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷àòèìåìî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)
çà óìîâè, ùî âií iñíó¹,

ñèìâîëîì
(
f(x), g(x)

)
.

Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹, ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P , ÿêùî âií iñíó¹, âèçíà÷à¹òüñÿ
öèìè ìíîãî÷ëåíàìè íåîäíîçíà÷íî çà óìîâè, ùî ïîëå P ìà¹ áiëüø íiæ
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Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷àòèìåìî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)
çà óìîâè, ùî âií iñíó¹, ñèìâîëîì
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f(x), g(x)
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.

Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹, ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P , ÿêùî âií iñíó¹, âèçíà÷à¹òüñÿ
öèìè ìíîãî÷ëåíàìè íåîäíîçíà÷íî çà óìîâè, ùî ïîëå P ìà¹ áiëüø íiæ
2 åëåìåíòè.

Òåîðåìà 1

Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
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çà óìîâè, ùî âií iñíó¹, ñèìâîëîì
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Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹,

ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P , ÿêùî âií iñíó¹, âèçíà÷à¹òüñÿ
öèìè ìíîãî÷ëåíàìè íåîäíîçíà÷íî çà óìîâè, ùî ïîëå P ìà¹ áiëüø íiæ
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Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
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Ïîçíà÷àòèìåìî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)
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Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹, ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P ,

ÿêùî âií iñíó¹, âèçíà÷à¹òüñÿ
öèìè ìíîãî÷ëåíàìè íåîäíîçíà÷íî çà óìîâè, ùî ïîëå P ìà¹ áiëüø íiæ
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Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
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Ïîçíà÷àòèìåìî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)
çà óìîâè, ùî âií iñíó¹, ñèìâîëîì
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f(x), g(x)
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Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹, ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P , ÿêùî âií iñíó¹,
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Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
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g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
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Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
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âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷àòèìåìî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)
çà óìîâè, ùî âií iñíó¹, ñèìâîëîì

(
f(x), g(x)

)
.

Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹, ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P , ÿêùî âií iñíó¹, âèçíà÷à¹òüñÿ
öèìè ìíîãî÷ëåíàìè íåîäíîçíà÷íî çà óìîâè, ùî ïîëå P ìà¹ áiëüø íiæ
2 åëåìåíòè.

Òåîðåìà 1

Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷àòèìåìî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)
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Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹, ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P , ÿêùî âií iñíó¹, âèçíà÷à¹òüñÿ
öèìè ìíîãî÷ëåíàìè íåîäíîçíà÷íî çà óìîâè, ùî ïîëå P ìà¹ áiëüø íiæ
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Òåîðåìà 1

Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x)

� äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
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Ïîçíà÷àòèìåìî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)
çà óìîâè, ùî âií iñíó¹, ñèìâîëîì

(
f(x), g(x)

)
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Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹, ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P , ÿêùî âií iñíó¹, âèçíà÷à¹òüñÿ
öèìè ìíîãî÷ëåíàìè íåîäíîçíà÷íî çà óìîâè, ùî ïîëå P ìà¹ áiëüø íiæ
2 åëåìåíòè.

Òåîðåìà 1

Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x).

Òîäi

ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{
cd(x) | c ∈ P \ {0}

}
âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
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Ïîçíà÷àòèìåìî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)
çà óìîâè, ùî âií iñíó¹, ñèìâîëîì

(
f(x), g(x)

)
.

Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹, ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P , ÿêùî âií iñíó¹, âèçíà÷à¹òüñÿ
öèìè ìíîãî÷ëåíàìè íåîäíîçíà÷íî çà óìîâè, ùî ïîëå P ìà¹ áiëüø íiæ
2 åëåìåíòè.

Òåîðåìà 1

Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
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Ïîçíà÷àòèìåìî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)
çà óìîâè, ùî âií iñíó¹, ñèìâîëîì

(
f(x), g(x)

)
.

Çàóâàæåííÿ 3

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi âèïëèâà¹, ùî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëü-
íèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) íàä ïîëåì P , ÿêùî âií iñíó¹, âèçíà÷à¹òüñÿ
öèìè ìíîãî÷ëåíàìè íåîäíîçíà÷íî çà óìîâè, ùî ïîëå P ìà¹ áiëüø íiæ
2 åëåìåíòè.

Òåîðåìà 1

Íåõàé P ¹ äåÿêèì ïîëåì. Äëÿ áóäü-ÿêèõ íåíóëüîâèõ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x) íàä ïîëåì P iñíó¹ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê öèõ ìíîãî÷ëåíiâ.

Íåõàé d(x) � äåÿêèé íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê f(x) i g(x). Òîäi
ìíîãî÷ëåíàìè ìíîæèíè{

cd(x) | c ∈ P \ {0}
}

âè÷åðïóþòüñÿ âñi íàéáiëüøi ñïiëüíi äiëüíèêè ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Íåõàé f(x) i g(x)

� äåÿêi çàäàíi, àëå ìîæëèâî áóäü-ÿêi, íåíóëüîâi ìíî-
ãî÷ëåíè iç êiëüöÿ P [x]. Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ïîäiëèìî
f(x) íà g(x):

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q1(x) i îñòà÷ó r1(x). ßêùî r1(x) ̸= 0, òî ïîäiëèìî
äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0,
òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x):

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q3(x) i îñòà÷ó r3(x) i òàê äàëi./
Íà ñêiëüêè äàëi?

Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ñòåïåíi îñòà÷

r1(x), r2(x), r3(x), . . .

ñïàäàþòü.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Íåõàé f(x) i g(x) � äåÿêi çàäàíi

, àëå ìîæëèâî áóäü-ÿêi, íåíóëüîâi ìíî-
ãî÷ëåíè iç êiëüöÿ P [x]. Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ïîäiëèìî
f(x) íà g(x):

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q1(x) i îñòà÷ó r1(x). ßêùî r1(x) ̸= 0, òî ïîäiëèìî
äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0,
òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x):

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q3(x) i îñòà÷ó r3(x) i òàê äàëi./
Íà ñêiëüêè äàëi?

Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ñòåïåíi îñòà÷

r1(x), r2(x), r3(x), . . .

ñïàäàþòü.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Íåõàé f(x) i g(x) � äåÿêi çàäàíi, àëå ìîæëèâî áóäü-ÿêi,

íåíóëüîâi ìíî-
ãî÷ëåíè iç êiëüöÿ P [x]. Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ïîäiëèìî
f(x) íà g(x):

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q1(x) i îñòà÷ó r1(x). ßêùî r1(x) ̸= 0, òî ïîäiëèìî
äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0,
òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x):

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q3(x) i îñòà÷ó r3(x) i òàê äàëi./
Íà ñêiëüêè äàëi?

Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ñòåïåíi îñòà÷

r1(x), r2(x), r3(x), . . .

ñïàäàþòü.
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Äîâåäåííÿ.

Íåõàé f(x) i g(x) � äåÿêi çàäàíi, àëå ìîæëèâî áóäü-ÿêi, íåíóëüîâi ìíî-
ãî÷ëåíè iç êiëüöÿ P [x].

Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ïîäiëèìî
f(x) íà g(x):

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q1(x) i îñòà÷ó r1(x). ßêùî r1(x) ̸= 0, òî ïîäiëèìî
äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0,
òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x):

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q3(x) i îñòà÷ó r3(x) i òàê äàëi./
Íà ñêiëüêè äàëi?

Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ñòåïåíi îñòà÷

r1(x), r2(x), r3(x), . . .

ñïàäàþòü.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Íåõàé f(x) i g(x) � äåÿêi çàäàíi, àëå ìîæëèâî áóäü-ÿêi, íåíóëüîâi ìíî-
ãî÷ëåíè iç êiëüöÿ P [x]. Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ

ïîäiëèìî
f(x) íà g(x):

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q1(x) i îñòà÷ó r1(x). ßêùî r1(x) ̸= 0, òî ïîäiëèìî
äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0,
òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x):

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q3(x) i îñòà÷ó r3(x) i òàê äàëi./
Íà ñêiëüêè äàëi?

Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ñòåïåíi îñòà÷

r1(x), r2(x), r3(x), . . .
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Äîâåäåííÿ.

Íåõàé f(x) i g(x) � äåÿêi çàäàíi, àëå ìîæëèâî áóäü-ÿêi, íåíóëüîâi ìíî-
ãî÷ëåíè iç êiëüöÿ P [x]. Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ïîäiëèìî
f(x) íà g(x)

:
f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q1(x) i îñòà÷ó r1(x). ßêùî r1(x) ̸= 0, òî ïîäiëèìî
äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0,
òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x):

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q3(x) i îñòà÷ó r3(x) i òàê äàëi./
Íà ñêiëüêè äàëi?

Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ñòåïåíi îñòà÷

r1(x), r2(x), r3(x), . . .

ñïàäàþòü.
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Äîâåäåííÿ.

Íåõàé f(x) i g(x) � äåÿêi çàäàíi, àëå ìîæëèâî áóäü-ÿêi, íåíóëüîâi ìíî-
ãî÷ëåíè iç êiëüöÿ P [x]. Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ïîäiëèìî
f(x) íà g(x):

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q1(x) i îñòà÷ó r1(x). ßêùî r1(x) ̸= 0, òî ïîäiëèìî
äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0,
òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x):

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q3(x) i îñòà÷ó r3(x) i òàê äàëi./
Íà ñêiëüêè äàëi?

Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ñòåïåíi îñòà÷

r1(x), r2(x), r3(x), . . .

ñïàäàþòü.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .
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ãî÷ëåíè iç êiëüöÿ P [x]. Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ïîäiëèìî
f(x) íà g(x):

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),
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r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q3(x) i îñòà÷ó r3(x) i òàê äàëi./
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f(x) íà g(x):
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g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),
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äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):
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ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0,
òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x):
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ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0
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f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),
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äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),
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òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x)

:

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),
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òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x):

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q3(x) i îñòà÷ó r3(x) i òàê äàëi.
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äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0,
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ñòåïåíi îñòà÷

r1(x), r2(x), r3(x), . . .

ñïàäàþòü.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Íåõàé f(x) i g(x) � äåÿêi çàäàíi, àëå ìîæëèâî áóäü-ÿêi, íåíóëüîâi ìíî-
ãî÷ëåíè iç êiëüöÿ P [x]. Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ïîäiëèìî
f(x) íà g(x):

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q1(x) i îñòà÷ó r1(x). ßêùî r1(x) ̸= 0, òî ïîäiëèìî
äàëi ìíîãî÷ëåí g(x) íà r1(x):

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

ïðè öüîìó îäåðæèìî ÷àñòêó q2(x) i îñòà÷ó r2(x). Çíîâó, ÿêùî r2(x) ̸=0,
òî ïîäiëèìî r1(x) íà r2(x):

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x),

äiñòàíåìî ÷àñòêó q3(x) i îñòà÷ó r3(x) i òàê äàëi./
Íà ñêiëüêè äàëi?

Çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ñòåïåíi îñòà÷

r1(x), r2(x), r3(x), . . .

ñïàäàþòü.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x)

> ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x)

> ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x)

> . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹

íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü

, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü

îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x)

,
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x)

ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i

, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òîáòî

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > ñòåïiíü r3(x) > . . .

Àëå ñòåïåíåì ìíîãî÷ëåíà ¹ íàòóðàëüíå ÷èñëî àáî íóëü, òîìó

ñòåïiíü g(x) > ñòåïiíü r1(x) > ñòåïiíü r2(x) > . . . ≥ 0.

Öå îçíà÷à¹, ùî ÷åðåç ñêií÷åííå ÷èñëî n äiëåíü îäåðæèìî îñòà÷ó rn(x),
íà ÿêó ïîïåðåäíÿ îñòà÷à rn−1(x) ïîäiëèòüñÿ áåç îñòà÷i, i íà öüîìó
ïðîöåñ ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ çàêií÷èòüñÿ.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)

. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .

rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)

òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x)

äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .

Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹

, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x).

Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1),

à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Îòæå, â ðåçóëüòàòi ïîñëiäîâíîãî äiëåííÿ íàìè îäåðæàíî íàñòóïíi ðiâ-
íîñòi:

f(x) = g(x)q1(x) + r1(x),

g(x) = r1(x)q2(x) + r2(x),

r1(x) = r2(x)q3(x) + r3(x)
. . . . . . . . . . . .
rn−3(x) = rn−2(x)qn−1(x) + rn−1(x),

rn−2(x) = rn−1(x)qn(x) + rn(x),

rn−1(x) = rn(x)qn+1(x).

(1)

Ïiäêðåñëèìî, ùî çà òåîðåìîþ ïðî äiëåííÿ ç îñòà÷åþ ìíîãî÷ëåíè ri(x)
òà qj(x) äëÿ áóäü-ÿêèõ i ∈ {1, . . . n} òà j ∈ {1, . . . , n+ 1} ¹ ìíîãî÷ëå-
íàìè íàä ïîëåì P .
Iç îñòàííüî¨ ðiâíîñòi iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäó¹, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíî-
ãî÷ëåíà rn−1(x). Òîäi çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåí rn(x)
¹ òàêîæ äiëüíèêîì ïðàâî¨ ÷àñòèíè ïåðåäîñòàííüî¨ iç ðiâíîñòåé (1), à
îòæå, i ìíîãî÷ëåíà rn−2(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ïiäíiìàþ÷èñü âãîðó ðiâíîñòÿìè
(1)¿,

ìè îäåðæèìî, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

rn−3(x), . . . , r2(x), r1(x), g(x), f(x).

Òàêèì ÷èíîì, rn(x) ¹ ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
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rn(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x).

(2)

Çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ iç ïåðøî¨ iç öèõ ðiâíîñòåé
ñëiäó¹, ùî ìíîãî÷ëåí r1(x),

ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)q1(x),
äiëèòüñÿ íà u(x). Âèêîðèñòîâóþ÷è íàñòóïíó ðiâíiñòü îäåðæèìî, ùî

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ïiäíiìàþ÷èñü âãîðó ðiâíîñòÿìè
(1)¿, ìè îäåðæèìî, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

rn−3(x), . . . , r2(x), r1(x), g(x), f(x).

Òàêèì ÷èíîì, rn(x) ¹ ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Ïîêàæåìî òåïåð, ùî rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì öèõ ìíî-
ãî÷ëåíiâ. Íåõàé u(x) � äîâiëüíèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x)
i g(x). Iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäóþòü íàñòóïíi ðiâíîñòi:

r1(x) = f(x)− g(x)q1(x),

r2(x) = g(x)− r1(x)q2(x),

r3(x) = r1(x)− r2(x)q3(x),
. . . . . . . . . . . .
rn−1(x) = rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x),

rn(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x).

(2)

Çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ iç ïåðøî¨ iç öèõ ðiâíîñòåé
ñëiäó¹, ùî ìíîãî÷ëåí r1(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)q1(x),

äiëèòüñÿ íà u(x). Âèêîðèñòîâóþ÷è íàñòóïíó ðiâíiñòü îäåðæèìî, ùî

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ïiäíiìàþ÷èñü âãîðó ðiâíîñòÿìè
(1)¿, ìè îäåðæèìî, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

rn−3(x), . . . , r2(x), r1(x), g(x), f(x).

Òàêèì ÷èíîì, rn(x) ¹ ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Ïîêàæåìî òåïåð, ùî rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì öèõ ìíî-
ãî÷ëåíiâ. Íåõàé u(x) � äîâiëüíèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x)
i g(x). Iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäóþòü íàñòóïíi ðiâíîñòi:

r1(x) = f(x)− g(x)q1(x),

r2(x) = g(x)− r1(x)q2(x),

r3(x) = r1(x)− r2(x)q3(x),
. . . . . . . . . . . .
rn−1(x) = rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x),

rn(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x).

(2)

Çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ iç ïåðøî¨ iç öèõ ðiâíîñòåé
ñëiäó¹, ùî ìíîãî÷ëåí r1(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)q1(x),
äiëèòüñÿ íà u(x).

Âèêîðèñòîâóþ÷è íàñòóïíó ðiâíiñòü îäåðæèìî, ùî

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ïiäíiìàþ÷èñü âãîðó ðiâíîñòÿìè
(1)¿, ìè îäåðæèìî, ùî rn(x) ¹ äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

rn−3(x), . . . , r2(x), r1(x), g(x), f(x).

Òàêèì ÷èíîì, rn(x) ¹ ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Ïîêàæåìî òåïåð, ùî rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì öèõ ìíî-
ãî÷ëåíiâ. Íåõàé u(x) � äîâiëüíèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x)
i g(x). Iç ðiâíîñòåé (1) ñëiäóþòü íàñòóïíi ðiâíîñòi:

r1(x) = f(x)− g(x)q1(x),

r2(x) = g(x)− r1(x)q2(x),

r3(x) = r1(x)− r2(x)q3(x),
. . . . . . . . . . . .
rn−1(x) = rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x),

rn(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x).

(2)

Çà âëàñòèâîñòÿìè ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ iç ïåðøî¨ iç öèõ ðiâíîñòåé
ñëiäó¹, ùî ìíîãî÷ëåí r1(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)q1(x),
äiëèòüñÿ íà u(x). Âèêîðèñòîâóþ÷è íàñòóïíó ðiâíiñòü îäåðæèìî, ùî

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x).

Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì,

¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿,

ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x),

. . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . ,

rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x)

i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x)

äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x).

Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)

¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x).

Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,

ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x)

¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x).

Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).

Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x)

� äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x).

Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹

, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P

äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x)

¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).

Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x)

� äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x),

òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x)

i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).

Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè,

ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x)

äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .
Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
áiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x). Ç iíøîãî áîêó,
ÿêùî d1(x) � äåÿêèé äîâiëüíèé iíøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x), òî d(x) äiëèòüñÿ íà d1(x) i âîäíî÷àñ d(x) ¹ äiëüíèêîì d1(x).
Çà âëàñòèâiñòþ ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ìîæíà ñòâåðäæó-
âàòè, ùî d1(x) = cd(x) äëÿ äåÿêîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P .

Òåîðåìó äîâåäåíî. □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



ìíîãî÷ëåí r2(x), ÿê ðiçíèöÿ ìíîãî÷ëåíiâ g(x) i r1(x)q2(x), òàêîæ äiëè-
òüñÿ íà u(x). Äàëi, ìiðêóþ÷è àíàëîãi÷íèì ÷èíîì, ¾ñïóñêàþ÷èñü âíèç
ðiâíîñòÿìè (2)¿, ìè îäåðæèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè r3(x), . . . , rn−1(x) i
íàðåøòi rn(x) äiëÿòüñÿ íà u(x). Òàêèì ÷èíîì, áóäü-ÿêèé ÿêèé ñïiëüíèé
äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ äiëüíèêîì rn(x). Îñòàíí¹ îçíà÷à¹,
ùî ìíîãî÷ëåí rn(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì äàíèõ ìíîãî-
÷ëåíiâ f(x) i g(x). Öèì ñàìå äîâåäåíî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëü-
íîãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x).
Íàðåøòi, íåõàé d(x) � äåÿêèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i
g(x). Iç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ íàä ïîëåì ñëiäó¹, ùî
äëÿ äîâiëüíîãî íåíóëüîâîãî åëåìåíòà c ïîëÿ P äîáóòîê cd(x) ¹ íàé-
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Ïðèêëàä âèêîðèñòàííÿ àëãîðèòìó Åâêëiäà.

Çíàéòè íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) òà g(x) íàä
ïîëåì äiéñíèõ ÷èñåë, ÿêùî

f(x) = x5 − 2x4 + x3 + 7x2 − 12x+ 10,

g(x) = 3x4 − 6x3 + 5x2 + 2x− 2.

Ðîçâ'ÿçàííÿ. Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)
áóäåìî øóêàòè çà äîïîìîãîþ àëãîðèòìó Åâêëiäà. Îñêiëüêè íàéáiëü-
øèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ âèçíà÷à¹òüñÿ ç òî÷íiñòþ äî ìíî-
æíèêà, ùî ¹ íåíóëüîâèì ÷èñëîì, òî äëÿ çðó÷íîñòi áóäåìî çàïîáiãòè
âèíèêíåííÿ äðîáîâèõ êîåôiöi¹íòiâ, à äëÿ öüîãî áóäåìî ìíîæèòè äiëåíå
òà äiëüíèê íà ïåâíå âiäìiííå âiä íóëÿ ÷èñëî. Ïðè÷îìó öå äîçâîëÿ¹òüñÿ
ðîáèòè íå òiëüêè íà ïî÷àòêó ÿêîãî-íåáóäü ç ïîñëiäîâíèõ äiëåíü, àëå i
â ïðîöåñi ñàìîãî öüîãî äiëåííÿ.

1-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 3f(x) íà g(x)

3x5 − 6x4 + 3x3 + 21x2 − 36x+ 30 =
= (3x4 − 6x3 + 5x2 + 2x− 2) · x+ (−2x3 + 19x2 − 34x+ 30).

Îäåðæèìî îñòà÷ó r1(x) = −2x3 + 19x2 − 34x+ 30.
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2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x).

Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4

6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).
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ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4

6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4

6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x

45x3− 92x2+ 94x− 4

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

671x2 − 1342x+ 1342

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

x2 − 2x+ 2

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

x2 − 2x+ 2

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2

= r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

x2 − 2x+ 2

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x)

íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

x2 − 2x+ 2

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x),

àëå
(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

x2 − 2x+ 2

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

x2 − 2x+ 2

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

x2 − 2x+ 2

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

x2 − 2x+ 2

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ,

òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

x2 − 2x+ 2

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x)

¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



2-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí 2g(x) íà −r1(x). Çðîáèìî öå, êîðèñòóþ-
÷èñü äiàãðàìîþ

6x4−12x3+ 10x2+ 4x− 4
6x4−57x3+102x2− 90x

2x3 − 19x2 + 34x− 30
3x+45

2×
45x3− 92x2+ 94x− 4

90x3−184x2+ 188x− 8
90x3−855x2+1530x−1350

1
671×

671x2 − 1342x+ 1342

x2 − 2x+ 2

Ïiäêðåñëèìî, ùî ìíîãî÷ëåí x2 − 2x + 2 = r2(x) íå ¹ îñòà÷åþ ïðè
äiëåííi 2g(x) íà −r1(x), àëå

(
f(x), g(x)

)
=

(
− r1(x), r2(x)

)
.

3-é êðîê. Äiëèìî ìíîãî÷ëåí −r1(x) íà r2(x)

2x3 − 19x2 + 34x− 30 = (x2 − 2x+ 2)(2x− 15).

Îñêiëüêè îñòà÷à ïðè îñòàííüîìó äiëåííi äîðiâíþ¹ íóëþ, òî íàéáiëü-
øèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì çàäàíèõ â óìîâi ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹
ìíîãî÷ëåí r2(x) = x2 − 2x+ 2.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,

ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè,

ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,

êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x)

¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x)

iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x],

òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x],

ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó,

ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ,

òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),

à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Çàóâàæåííÿ 4

Çâàæàþ÷è íà òåîðåìó ïðî iñíóâàííÿ íàéáiëüøîãî ñïiëüíîãî äiëüíèêà,
ìîæíà çàâæäè ââàæàòè, ùî ñòàðøèé êîåôiöi¹íò íàéáiëüøîãî ñïiëüíî-
ãî äiëüíèêà ìíîãî÷ëåíiâ äîðiâíþ¹ îäèíèöi. À òîìó, íàïðèêëàä, ìîæíà
ñòâåðäæóâàòè, ùî äâà ìíîãî÷ëåíè âçà¹ìíî ïðîñòi òîäi i òiëüêè òîäi,
êîëè ¨õ íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê äîðiâíþ¹ îäèíèöi.

Òåîðåìà 2

ßêùî ìíîãî÷ëåí d(x) ¹ íàéáiëüøèì ñïiëüíèì äiëüíèêîì ìíîãî÷ëåíiâ

f(x) i g(x) iç P [x], òî iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x], ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x). (3)

Ìîæíà ââàæàòè ïðè öüîìó, ùî ó âèïàäêó, êîëè f(x) i g(x) ¹ ìíîãî-

÷ëåíàìè íàòóðàëüíîãî ñòåïåíÿ, òî ñòåïiíü u(x) ìåíøà çà ñòåïiíü g(x),
à ñòåïiíü v(x) ìåíøà çà ñòåïiíü f(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Çàñòîñóâàâøè äî ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) àëãîðèòì Åâêëiäà,

îäåðæèìî
ðiâíîñòi (1). Çàïèøåìî öi ðiâíîñòi â òàêîìó âèãëÿäi:

r1(x) = f(x)− g(x)q1(x),

r2(x) = g(x)− r1(x)q2(x),

r3(x) = r1(x)− r2(x)q3(x),

. . . . . . . . . . . . .

rn−1(x) = rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x),

rn(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x).

(4)

Óçÿâøè äî óâàãè, ùî rn(x) = cd(x), äå c� äåÿêèé íåíóëüîâèé åëåìåíò
ïîëÿ P , îñòàííþ iç ðiâíîñòåé (4) ïåðåïèøåìî ó âèãëÿäi

cd(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x)

àáî æ
rn−2(x) · c−1 + rn−1(x)

[
−c−1qn(x)

]
= d(x).
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ïîëÿ P , îñòàííþ iç ðiâíîñòåé (4) ïåðåïèøåìî ó âèãëÿäi

cd(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x)

àáî æ
rn−2(x) · c−1 + rn−1(x)

[
−c−1qn(x)

]
= d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Çàñòîñóâàâøè äî ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) àëãîðèòì Åâêëiäà, îäåðæèìî
ðiâíîñòi (1). Çàïèøåìî öi ðiâíîñòi â òàêîìó âèãëÿäi:

r1(x) = f(x)− g(x)q1(x),

r2(x) = g(x)− r1(x)q2(x),

r3(x) = r1(x)− r2(x)q3(x),

. . . . . . . . . . . . .

rn−1(x) = rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x),

rn(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x).

(4)

Óçÿâøè äî óâàãè, ùî rn(x) = cd(x), äå c� äåÿêèé íåíóëüîâèé åëåìåíò
ïîëÿ P , îñòàííþ iç ðiâíîñòåé (4) ïåðåïèøåìî ó âèãëÿäi

cd(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x)

àáî æ
rn−2(x) · c−1 + rn−1(x)

[
−c−1qn(x)

]
= d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Çàñòîñóâàâøè äî ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) àëãîðèòì Åâêëiäà, îäåðæèìî
ðiâíîñòi (1). Çàïèøåìî öi ðiâíîñòi â òàêîìó âèãëÿäi:

r1(x) = f(x)− g(x)q1(x),

r2(x) = g(x)− r1(x)q2(x),

r3(x) = r1(x)− r2(x)q3(x),

. . . . . . . . . . . . .

rn−1(x) = rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x),

rn(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x).

(4)

Óçÿâøè äî óâàãè, ùî rn(x) = cd(x),

äå c� äåÿêèé íåíóëüîâèé åëåìåíò
ïîëÿ P , îñòàííþ iç ðiâíîñòåé (4) ïåðåïèøåìî ó âèãëÿäi

cd(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x)

àáî æ
rn−2(x) · c−1 + rn−1(x)

[
−c−1qn(x)

]
= d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Çàñòîñóâàâøè äî ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) àëãîðèòì Åâêëiäà, îäåðæèìî
ðiâíîñòi (1). Çàïèøåìî öi ðiâíîñòi â òàêîìó âèãëÿäi:

r1(x) = f(x)− g(x)q1(x),

r2(x) = g(x)− r1(x)q2(x),

r3(x) = r1(x)− r2(x)q3(x),

. . . . . . . . . . . . .

rn−1(x) = rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x),

rn(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x).

(4)

Óçÿâøè äî óâàãè, ùî rn(x) = cd(x), äå c� äåÿêèé íåíóëüîâèé åëåìåíò
ïîëÿ P ,

îñòàííþ iç ðiâíîñòåé (4) ïåðåïèøåìî ó âèãëÿäi

cd(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x)

àáî æ
rn−2(x) · c−1 + rn−1(x)

[
−c−1qn(x)

]
= d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Çàñòîñóâàâøè äî ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) àëãîðèòì Åâêëiäà, îäåðæèìî
ðiâíîñòi (1). Çàïèøåìî öi ðiâíîñòi â òàêîìó âèãëÿäi:

r1(x) = f(x)− g(x)q1(x),

r2(x) = g(x)− r1(x)q2(x),

r3(x) = r1(x)− r2(x)q3(x),

. . . . . . . . . . . . .

rn−1(x) = rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x),

rn(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x).

(4)

Óçÿâøè äî óâàãè, ùî rn(x) = cd(x), äå c� äåÿêèé íåíóëüîâèé åëåìåíò
ïîëÿ P , îñòàííþ iç ðiâíîñòåé (4) ïåðåïèøåìî ó âèãëÿäi

cd(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x)

àáî æ
rn−2(x) · c−1 + rn−1(x)

[
−c−1qn(x)

]
= d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Äîâåäåííÿ.

Çàñòîñóâàâøè äî ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) àëãîðèòì Åâêëiäà, îäåðæèìî
ðiâíîñòi (1). Çàïèøåìî öi ðiâíîñòi â òàêîìó âèãëÿäi:

r1(x) = f(x)− g(x)q1(x),

r2(x) = g(x)− r1(x)q2(x),

r3(x) = r1(x)− r2(x)q3(x),

. . . . . . . . . . . . .

rn−1(x) = rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x),

rn(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x).

(4)

Óçÿâøè äî óâàãè, ùî rn(x) = cd(x), äå c� äåÿêèé íåíóëüîâèé åëåìåíò
ïîëÿ P , îñòàííþ iç ðiâíîñòåé (4) ïåðåïèøåìî ó âèãëÿäi

cd(x) = rn−2(x)− rn−1(x)qn(x)

àáî æ
rn−2(x) · c−1 + rn−1(x)

[
−c−1qn(x)

]
= d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x),

à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),

çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x),

òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x),

îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x),

v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ïîçíà÷èâøè c−1 ñèìâîëîì u1(x), à −c−1qn(x) � ñèìâîëîì v1(x),
çàïèøåìî îñòàííþ ðiâíiñòü òàê:

rn−2(x)u1(x) + rn−1(x)v1(x) = d(x).

Ïiäñòàâèâøè ó öþ ðiâíiñòü çàìiñòü rn−1(x) éîãî âèðàç ÷åðåç rn−2(x)
i rn−3(x), òîáòî rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x), îäåðæèìî

rn−2(x)u1(x) +
(
rn−3(x)− rn−2(x)qn−1(x)

)
v1(x) = d(x)

àáî æ, çãðóïóâàâøè iíàêøå äîäàíêè,

rn−3(x)v1(x) + rn−2(x)
(
u1(x)− v1(x)qn−1(x)

)
= d(x). (5)

Ïîçíà÷èìî

u2(x) = v1(x), v2(x) = u1(x)− v1(x)qn−1(x).

Òîäi ðiâíiñòü (5) ïåðåïèøåòüñÿ ó âèãëÿäi

rn−3(x)u2(x) + rn−2(x)v2(x) = d(x).

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä.

Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü,

çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî,

ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x].

Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x),

äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.

Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó,

âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x),

òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x);

íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà,

r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x);

òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Ó çíàéäåíó ðiâíiñòü çàìiñòü rn−2 ïiäñòàâèìî âèðàç ÷åðåç rn−3(x) i
rn−4(x) i ò. ä. Âèêîíàâøè n − 1 òàêèõ ïîñëiäîâíèõ ïiäñòàâëÿíü, çíà-
éäåìî ïîòðiáíó ðiâíiñòü

f(x)u(x) + g(x)v(x) = d(x).

Ç ïîáóäîâè ìíîãî÷ëåíiâ u(x) i v(x) âèäíî, ùî âîíè íàëåæàòü äî êiëü-
öÿ P [x]. Îòæå, ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâ-
íiñòü (3), iñíóþòü.
Äîâåäåííÿ äðóãîãî òâåðäæåííÿ òåîðåìè çàëèøà¹ìî íà ñàìîñòiéíó ðî-
áîòó, âêàçàâøè òiëüêè íàñòóïíå: ÿêùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà u(x) áiëüøà
àáî ðiâíà çà ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà g(x), òî ïîäiëèìî u(x) íà g(x); íåõàé
q(x) � ÷àñòêà, r(x) � îñòà÷à ïðè äiëåííi u(x) íà g(x); òîäi ðiâíiñòü (3)
ìîæíà ïåðåïèñàòè ó âèãëÿäi

f(x)r(x) + g(x)[v(x) + f(x)q(x)] = d(x);

ñëiä ëèøå ïîêàçàòè, ùî ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà v(x) + f(x)q(x) ìåíøà çà
ñòåïiíü ìíîãî÷ëåíà f(x). □

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òåîðåìà 3

Ìíîãî÷ëåíè f(x), g(x) ∈ P [x] ¹ âçà¹ìíî ïðîñòèìè

òîäi i òiëüêè òîäi,

êîëè iñíóþòü ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x] òàêi, ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = 1. (6)

Äîâåäåííÿ.

Äîâåäåìî ñïî÷àòêó íåîáõiäíiñòü òåîðåìè. Ïðèïóñòèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè
f(x) i g(x) � âçà¹ìíî ïðîñòi, òîáòî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ¨õ
äîðiâíþ¹ 1. Òîäi çà òåîðåìîþ 2 iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x) iç
P [x], äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâíiñòü (6).
Äîñòàòíiñòü òåîðåìè ñëiäó¹ iç íàñòóïíèõ ìiðêóâàíü. Ïðèïóñòèìî, ùî
â êiëüöi P [x] iñíóþòü ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ
ðiâíiñòü (6), i íåõàé h(x) � äîâiëüíèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x). Òîäi ç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ ñëiäó¹, ùî
ìíîãî÷ëåí h(x) ¹ äiëüíèêîì ëiâî¨ ÷àñòèíè ðiâíîñòi (6), à îòæå, i ïðàâî¨.
Òîáòî 1 = h(x)w(x), äëÿ äåÿêîãî ìíîãî÷ëåíà w(x) iç P [x]. Îñòàíí¹
îçíà÷à¹, ùî h(x) ¹ îáîðîòíèì åëåìåíòîì êiëüöÿ P [x], à òîìó ¹ ìíîãî-
÷ëåíîì íóëüîâîãî ñòåïåíÿ. Òàêèì ÷èíîì, äîâiëüíèé ñïiëüíèé äiëüíèê
ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ ìíîãî÷ëåíîì íóëüîâîãî ñòåïåíÿ. Öå îçíà÷à¹,
ùî öi ìíîãî÷ëåíè � âçà¹ìíî ïðîñòi. Òåîðåìó äîâåäåíî.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òåîðåìà 3

Ìíîãî÷ëåíè f(x), g(x) ∈ P [x] ¹ âçà¹ìíî ïðîñòèìè òîäi i òiëüêè òîäi,

êîëè iñíóþòü ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x] òàêi,

ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = 1. (6)

Äîâåäåííÿ.

Äîâåäåìî ñïî÷àòêó íåîáõiäíiñòü òåîðåìè. Ïðèïóñòèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè
f(x) i g(x) � âçà¹ìíî ïðîñòi, òîáòî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ¨õ
äîðiâíþ¹ 1. Òîäi çà òåîðåìîþ 2 iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x) iç
P [x], äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâíiñòü (6).
Äîñòàòíiñòü òåîðåìè ñëiäó¹ iç íàñòóïíèõ ìiðêóâàíü. Ïðèïóñòèìî, ùî
â êiëüöi P [x] iñíóþòü ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ
ðiâíiñòü (6), i íåõàé h(x) � äîâiëüíèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x). Òîäi ç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ ñëiäó¹, ùî
ìíîãî÷ëåí h(x) ¹ äiëüíèêîì ëiâî¨ ÷àñòèíè ðiâíîñòi (6), à îòæå, i ïðàâî¨.
Òîáòî 1 = h(x)w(x), äëÿ äåÿêîãî ìíîãî÷ëåíà w(x) iç P [x]. Îñòàíí¹
îçíà÷à¹, ùî h(x) ¹ îáîðîòíèì åëåìåíòîì êiëüöÿ P [x], à òîìó ¹ ìíîãî-
÷ëåíîì íóëüîâîãî ñòåïåíÿ. Òàêèì ÷èíîì, äîâiëüíèé ñïiëüíèé äiëüíèê
ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ ìíîãî÷ëåíîì íóëüîâîãî ñòåïåíÿ. Öå îçíà÷à¹,
ùî öi ìíîãî÷ëåíè � âçà¹ìíî ïðîñòi. Òåîðåìó äîâåäåíî.

Ëåêòîð � äîö. Øàïî÷êà Iãîð Íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ . . .



Òåîðåìà 3

Ìíîãî÷ëåíè f(x), g(x) ∈ P [x] ¹ âçà¹ìíî ïðîñòèìè òîäi i òiëüêè òîäi,

êîëè iñíóþòü ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x] òàêi, ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = 1. (6)

Äîâåäåííÿ.

Äîâåäåìî ñïî÷àòêó íåîáõiäíiñòü òåîðåìè. Ïðèïóñòèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè
f(x) i g(x) � âçà¹ìíî ïðîñòi, òîáòî íàéáiëüøèé ñïiëüíèé äiëüíèê ¨õ
äîðiâíþ¹ 1. Òîäi çà òåîðåìîþ 2 iñíóþòü òàêi ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x) iç
P [x], äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ ðiâíiñòü (6).
Äîñòàòíiñòü òåîðåìè ñëiäó¹ iç íàñòóïíèõ ìiðêóâàíü. Ïðèïóñòèìî, ùî
â êiëüöi P [x] iñíóþòü ìíîãî÷ëåíè u(x) i v(x), äëÿ ÿêèõ ñïðàâäæó¹òüñÿ
ðiâíiñòü (6), i íåõàé h(x) � äîâiëüíèé ñïiëüíèé äiëüíèê ìíîãî÷ëåíiâ
f(x) i g(x). Òîäi ç âëàñòèâîñòåé ïîäiëüíîñòi ìíîãî÷ëåíiâ ñëiäó¹, ùî
ìíîãî÷ëåí h(x) ¹ äiëüíèêîì ëiâî¨ ÷àñòèíè ðiâíîñòi (6), à îòæå, i ïðàâî¨.
Òîáòî 1 = h(x)w(x), äëÿ äåÿêîãî ìíîãî÷ëåíà w(x) iç P [x]. Îñòàíí¹
îçíà÷à¹, ùî h(x) ¹ îáîðîòíèì åëåìåíòîì êiëüöÿ P [x], à òîìó ¹ ìíîãî-
÷ëåíîì íóëüîâîãî ñòåïåíÿ. Òàêèì ÷èíîì, äîâiëüíèé ñïiëüíèé äiëüíèê
ìíîãî÷ëåíiâ f(x) i g(x) ¹ ìíîãî÷ëåíîì íóëüîâîãî ñòåïåíÿ. Öå îçíà÷à¹,
ùî öi ìíîãî÷ëåíè � âçà¹ìíî ïðîñòi. Òåîðåìó äîâåäåíî.
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Òåîðåìà 3

Ìíîãî÷ëåíè f(x), g(x) ∈ P [x] ¹ âçà¹ìíî ïðîñòèìè òîäi i òiëüêè òîäi,

êîëè iñíóþòü ìíîãî÷ëåíè u(x), v(x) ∈ P [x] òàêi, ùî

f(x)u(x) + g(x)v(x) = 1. (6)

Äîâåäåííÿ.

Äîâåäåìî ñïî÷àòêó íåîáõiäíiñòü òåîðåìè.

Ïðèïóñòèìî, ùî ìíîãî÷ëåíè
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