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The paper contains estimate of approximation density of two sums random variables.

������ � !�"�# �$ %&' �(")#&�!� * (#%�!�+, -�).�/ ( 0 /0�1 !'� 0".�/&�0"1 0+("2"%�

� ������ ����� �� �!�!"� �!��# �"�$�����!�� $�$ �%���& &� '�����&
($������� �)�
����� �� ���� ��* ������$ ��'�����+ ��� � ������
�%���& ��
���"������ *����!������+ � ��'�"���% &��* ���"�%���& !��������� ��
!
'�(�!��" "!����" ������
!��& ($������� �)�
����� � ���� ��* �!�!"�* ,
$���������& '�!$��"�"!���$ ������ $���+ -� )��� ��'�'���$��! -! .� /� 0��
������$�" 1�2� � ����� �)��� ������%,���& �������� ������ )��������� -����
����!� ��'�����$ �$�* ��" �!���!
��* $�'����$�* $!�� ��� 3� ���"� �"�$�+
-� ������!�� �� ���� � '������$����!� $�'����$�* $!�� ��+ ��%�� �"��� ������
�
�$��� ($������� �)�
����� �� �������� ������ $ ��������� ���� ��� �!�!"��
4���
 , "�
��$���� ���"��� !��������+ -� $��
�%���&  !!� ����!���
'�!$��"�"!���+ ���!"�+ $��������� $ 1�2� � ������
!��� $�������$�%���&
�!&�� ��!# � 152�

6!*�� ξ1, . . . ξn, . . . � η1, . . . ηn, . . . 7 �$� '������$����� �!���!
��* $�'����$�*
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n∑

i=1

ξi �
n∑

i=1

ηi+ � Hi(x) = Fi(x) − Gi(x)�

:����&�!"� �����'�� �"�$�; ����,  ���� α ∈ (0, 2] � ����� λ > 0 ����+ -�

|gk(t)| ≤ e−λ|t|α ; 	��

μik =

∞∫
−∞

xkdHi(x) = 0 (i = 1, 2, . . . , k = 0, 1,m), 	��

�!

{
1, α ≤ 1,
2, α > 1.

.$!�!"� '�!$��"�"!���

χi =
∞∫

−∞
|x|α|Hi(x)|dx9

χi0 =
∞∫

−∞
max(1, |x|α)|Hi(x)|dx9

νi0 =
∞∫

−∞
max(1, |x|α+1|dHi(x)|9

χ = max(χ1, . . . , χn)+ χ0 = max(χ10, . . . , χn0)+ ν0 = max(ν10, . . . , νn0)�
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ωi(t) = |fi(t) − gi(t) ≤

≤ min

{
νi0 min

(
1,

21−δ

m(m + 1)δ
|t|α+1

)
, χi0 min

(
|t|, 21−δ

mδ
|t|α+1

)
, χi

21−δ

mδ
|t|α+1

}
, ���

�� δ = α + 1 − m�

���� �� ����� ��� ���� t ���	
����� ��	�� ���� � ��	� ��
�� ���� θk

���� �	

ωk(t) = |fk(t) − gk(t)| ≤ θk min
(
R|t|α+1, |t|s) , �� s ∈ [0, α + 1], R > 0, k ∈ N.

�	�
� ��	 θ = max
1≤k≤n

θk � �	����
��	

c ∈
(

0, min

{
e−λ, e−

2
α , max

{
x :

λ

2
− R

√
x

(−λ−1 ln x
) 1

α > 0, λ − eλRx > 0

}})
.

!��	 θ ≤ c� 	 "�� |t| ≤ T1 = (−λ−1 ln θ)
1
α �"��������� 
����
���

|fi(t)| ≤ e−c1|t|α , ���

�� c1 = λ
2
− R

√
c (−λ−1 ln c)

1
α > 0�

# "�� |t| > T1

|fi(t)| ≤ 2θ|t|s. ���

!��	 � θ > c � |t| ≤ T2 = c
θ
� 	��

|fi(t)| ≤ e−c2|t|α , ���

�� c2 = λ − eλRc > 0�
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∞∫
−∞

|fk(t)|dt = A < +∞. ���

�	��

sup
x

|pn(x) − qn(x)| ≤ C
θ

n
1
α

+
A

2π

n−1∏
k=1

bk,

�� bk = sup
|t|>Tl

|fk(t)|� l =

{
1, θ ≤ c,
2, θ > c.

���������� �
��� n ≥ 2� �� ���� ��� � ! ��"# $� �%��" $����%�� pn(x)&

pn(x) =
1

2π

∞∫
−∞

e−itx

n∏
k=1

fk(t)dt, qn(x) =
1

2π

∞∫
−∞

e−itx

n∏
k=1

gk(t)dt.
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|pn(x) − qn(x)| ≤ 1
2π

∞∫
−∞

∣∣∣∣
n∏

k=1

fk(t) −
n∏

k=1

gk(t)

∣∣∣∣ dt ≤

≤ 1
2π

∫
|t|≤Tl

∣∣∣∣
n∏

k=1

fk(t) −
n∏

k=1

gk(t)

∣∣∣∣ dt + 1
2π

∫
|t|>Tl

∣∣∣∣
n∏

k=1

fk(t)

∣∣∣∣ dt +
∫

|t|>Tl

∣∣∣∣
n∏

k=1

gk(t)

∣∣∣∣ dt =

= I1 + I2 + I3�
����	�
���� ��	����
��∣∣∣∣∣

n∏
k=1

ak −
n∏

k=1

bk

∣∣∣∣∣ ≤
n∑

k=1

|ak − bk|
k−1∏
j=1

|bj|
n∏

j=k+1

|aj| ,

� ���� ��������� ak = fk(t)� bk = g(t)� ���� �	� |t| ≤ Tl � �	��������� ��� � ���∣∣∣∣∣
n∏

k=1

fk(t) −
n∏

k=1

gk(t)

∣∣∣∣∣ ≤
n∑

k=1

|fk(t) − gk(t)|
k−1∏
j=1

|gj(t)|
n∏

j=k+1

|fj(t)| ≤

≤
n∑

k=1

ωk(t)
k−1∏
j=1

e−λ|t|α
n∏

j=k+1

e−cm|t|α ≤
n∑

k=1

θkR|t|α+1e−λ|t|α(k−1)e−cm|t|α(n−k+1) ≤

≤ θRn|t|α+1e−cm|t|α(n−1).
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I1 ≤ 1

2π

∫
|t|≤Tl

∣∣∣∣∣
n∏

k=1

fk(t) −
n∏

k=1

gk(t)

∣∣∣∣∣ dt ≤ 1

2π

∫
|t|≤Tl

θRn|t|α+1e−t2σ2(n−1)cldt ≤

≤ nθR

π

Tl∫
0

|t|α+1e−cl|t|α(n−1)dt ≤ θR

παc
1+ 2

α
l n

2
α

∞∫
0

z
2
α e−zdz ≤ θ

n
2
α

C3. �#�

I2 =
1

2π

∫
|t|>Tl

n∏
k=1

|fk(t)| dt =
1

2π
sup
|t|>Tl

n−1∏
k=1

|fk(t)|
∫

|t|>Tl

fn(t)dt ≤ A

2π

n−1∏
k=1

bk. �$�

%���"	�� I3 � ��&�������� ��	��� � ���� ��������' θ ≤ c � θ > c�
(���� θ ≤ c �l = 1��

I3 =
1

2π

∫
|t|>T1

∣∣∣∣∣
n∏

k=1

gk(t)

∣∣∣∣∣ dt ≤ 1

2π

∫
|t|>T1

e−λn|t|αdt =
1

π

∞∫
T1

e−λn|t|αdt =
1

π

∞∫
λnT α

1

e−zz
1−α

α dz ≤

≤ 1

π (λn)
1
α

(λnT α1)
1−α

α e−λnT α1 =
T 1−α

1

πλn
e−λn(− 1

λ
ln θ)

1
α α

=

(− 1
λ

ln θ
)1−α

πλn
θn ≤ θc4

n
1
α

. �)*�

(���� θ > c �l = 2�� ����

I3 =
1

2π

∫
|t|>T2

∣∣∣∣∣
n∏

k=1

gk(t)

∣∣∣∣∣ dt ≤ 1

π

∞∫
T2

e−λn|t|αdt =
1

π

∞∫
λnT α

2

e−z z
1−α

α

α(λn)
1
α

dz =
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=
1

πα (λn)
1
α

∞∫
λnT α

2

e−zz
1−α

α dz ≤ 1

πα (λn)
1
α (λnT α

2 )
1
α

∞∫
0

e−zz
2
α
−1dz =

=
1

πα (λn)
1
α

+1 (
c
θ

)
∞∫

0

e−zz
2
α
−1dz ≤ θc5

n
1
α
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 ����� n ≥ 2 � ��	
������ ��
�� ��� � ����� �
��

sup
x

|pn(x) − qn(x)| ≤ C

n
1
α

min {ν0, χ, χ0} +
A

2π

n−1∏
k=1

bk.
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